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วิธีทํา 

พิจารณาแบงยานคาของ x จาก 
3 73 2 0 , 3 7 0
2 3

x x x x− = → = − = → =  เปน 3 ยาน 

1. 3 : | 3 2 | | 3 7 | 0 3 2 (3 7) 0 4
2

x x x x x x< − − − ≥ → − + − ≥ → ≥   ยานคาน้ีแยงกันจงใชไมได 

2. 3 7 7: | 3 2 | | 3 7 | 0 (3 2 ) (3 7) 0 2 2
2 3 3

x x x x x x x≤ < − − − ≥ → − − + − ≥ → ≥ → ≤ <  

3. 7 7: | 3 2 | | 3 7 | 0 2 3 (3 7) 0 4 4
3 3

x x x x x x x≥ − − − ≥ → − − − ≥ → ≤ → ≤ ≤  

จากยาน 2. และ 3. ไดผลรวมของคา x  โดยการ union กันไดยานตอเน่ืองเปน [2,4] ดังน้ัน 

[ , ] [2,4] 2 4 6a b a b= + = + =     ตอบ 6  
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ค.ร.น. ของเลข 2 จํานวน n และ 720 = 10800 

4 3 21080 8 1350 8 25 54 8 25 2 27 2 3 5= × = × × = × × × = × ×  

2 4 4 2720 9 80 9 16 5 3 2 5 2 3 5= × = × × = × × = × ×    ดังน้ัน 

3 2 23 5 3 15 3 225 675n = × = × = × =  

       ตอบ 675 
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เน่ืองจาก C เปนจุดบน OB ดังน้ัน OC  มี vector ทิศทางเดียวกนั แตขนาดตางกัน และสามารถกําหนดจุด C =(3m,-6m,2m) ได 

OC ตั้งฉากกับ AC ดังน้ันจะได 
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1 3,
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x =    ตอบ 
1 3 2
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+ =  

 

 

วิธีทํา 

33log 2 log 23 31 33 3log 2 log 2log( 27 10 27 3 3 2 8 2) 1 log10x x x x x x x+ → = + = + = + = + = + → == =  

        ตอบ 2 
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 พจนท่ี r+1 = 

( ) ( ) ( )

( )
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102 2 210 ..
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4 24

r
r

r
r r r

x x x x
rx x x

x x r r
r rx

− −

− −

      + = + + +       
      

      × × ×  = → − = → = → = × =      
      

 

    นั่นคือพจนท่ี 5 จะมี 0x  และมีคา 3360   ตอบ   3360 

 

ถาการสอบคร้ังท่ี 5 ตองได x % 

เปอรเซ็นตสอบเฉล่ีย
86% 4 2 % 540 34490% 90 6 540 344 2 98%

4 2 2
x x x× + −

= → × = = + → = =
+

  ตอบ 98% 

 

ความชันของเสนตรง =
4
3

=
82
3

dy x
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= −  2

4 8
8 73 3 2 (2) 2 (2) 1

2 3 3
x y

+
∴ = = → = − + =  ดังน้ันจดุสัมผัสคือท่ี (2,1)  

ระยะหางระหวางจดุสัมผัส กับ เสนตรงท่ีกําหนด 
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8 3 10| | | 4(2) 3(1) 10 | 3
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a b
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+ +
  ตอบ 3 หนวย 
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p A A A A
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ตอบขอ 1 
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+ = − → + = ±  

 
 แตจากโจทย Im( ) 0Z >  ดังน้ัน 

3 1 51
2 2 6

z i π
= − + = ∠  

8 40 2 1 31 1 6
6 3 2 2

z iπ ππ= ∠ = ∠ + = − +   ตอบขอ 5. 
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5 เปน ห.ร.ม. ของเลข 2 จํานวน a,b   ฉะน้ันให 5 , 5a k b l= =   จะได 

1575 25 25 25 125 125 63 5 5 ( 5)( 5) 25ab a b kl k l kl k l k l= − − = − − → = − − = − − − →
 

( 5)( 5) 63 25 88 11 8 16, 13 80, 65k l k l a b− − = + = = × → = = → = =  

เช็คคําตอบ 

25 25 80 65 25 80 25 65 1575ab a b ok− − = × − × − × =  

80 65 15a b− = − =    ตอบขอ 1 

 

23 4| | | || | sin 1 5sin 5sin 3 sin cos 1 sin
5 5

u v u v θ θ θ θ θ θ× = = × = = → = → = − − = −
 

   มุมปานคา cosθ  เปนลบ 

2 2 2 24(2 ) ( ) 2 . . . 2 | | | || | cos | | 2(1) 1(5) 5 2 4 25 19
5

u v u v u v u v v v u u v vθ  + ⋅ − = − − = − − = − − − = + − = − 
 

               

ตอบขอ 2 
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2 2

2 2

2 2
2 2

2 2

9 72 16 32 16
9( 8 16) 16( 2 1) 16 9 16 16 1 16 144 16

( 4) ( 1)9( 4) 16( 1) 144 1
4 3

x x y y
x x y y

x yx y
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ดังน้ัน H=Hyperbola มีศูนยกลางอยูท่ี (4,-1) แกนสมมาตรอยูบนแกน X มีความยาว a=4, และ b=3  

ความยาวโพกัส  2 2 2 24 3 5c a b= + = + =  

E เปนวงรี มีจดุยอดอยูท่ีจุดโฟกัสของ H ดังน้ัน 5a =  และมีศูนยกลางอยูท่ีเดียวกัน ท่ีจดุ (4,-1)  

 รูปสมการ E: 
2 2 2 2

2 2 2 2

( 4) ( 1) ( 4) ( 1) 1
5

x y x y
a b b
− + − +

+ = + =  

ความเยื้องศูนย ของ E  คือ 
2 2 2 2 2

2
2 2

1 1 5 1 4
5 5 55

c a b a b be e
a a a a

− − −
= = = → = = → = =   

2 2 24 4 5 20
5 5

b a= = =  ดังน้ันสมการของ E: 
2 2( 4) ( 1) 1

25 20
x y− +

+ =   ตอบขอ 3 
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2
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1 210cos 2 0 cos cos 2 cos
55

cos cos[180 ( )] cos( ) cos cos sin sin

A B A B B B B

B B A B

C A B A B A B A B

− = + = − + − = − + − = − →
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2 1 5 2 5 1 2 2 3
5 5 5 5 55
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จะหาเฉพาะคา x ใชการแทนท่ี column แรกของ A จะงายสุด 

1 2
1 1
2 2 2 4 ( 2 2 2 ) 6 3
| |

4
3 3

2

a
b
c a c b c a b cb b cx

A

−
− − − + + − + + −
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   ตอบขอ 5 
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1 1

1 0 0
10 1 0 | | | |

| |
0 0 1

AX B

AX I A X A X
X

− −

=

 
 = = → = → = = 
  

 

1

1 1 1
1 10 2 3 2 15 0 ( 10 15 0) 8 | | | |

| | 8
5 5 1

X A X
X

−= = + + + − − + = − → = = = −      ตอบขอ 2 

 

2
2

1 1 1 1 11
2 4 2 2 22

1

1 1 1 1 1
2 2 2 2 2

log ( 1) 2log ( 2) log (9 3) log ( 1) log ( 2) log (9 3)

( 1)( 2) 1log ( 1) log ( 2) log (9 3) log 0 log
9 3 2

x x x x x x

x xx x x
x

 
 
 

≥

+ + + − − = + + + − −

+ +  = + + + − − = ≤ =  −  

 

ดังน้ัน   
( 1)( 2) 1

9 3
x x

x
+ +

≥
−

   จะได  2 2( 1)( 2) 1 3 2 9 3 6 5 ( 1)( 5) 0
9 3

x x x x x x x x x
x

+ +
≥ + + ≥ − → − + = − − ≥

−
 

ดังน้ัน 1 ( ,1] [5, )S = −∞ ∞  แตเรามีเงื่อนไข log y  ท่ี 0y >  น่ันคือ 1 0, 2 0, 9 3 0x x x+ > + > − >  สรุปคือ 
1
3

x >  

ดังน้ัน ภายใตเงื่อนไขเพ่ิมเตมิน้ี 1
1( ,1] [5, )
3

S = ∞   จะได 1 2 {1,5,6,7,8,9,10}S S∩ =  มีสมาชกิ 7 จํานวน  ตอบขอ 3 
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วิธีทํา 

เร่ิมจาก 

เด็กอายุ 7 ป จะน่ังเกาอ้ี หมายเลข 6 หรือ 7 ได รวม   2 วิธี 

เด็กอายุ 6 ป จะน่ังเกาอ้ี หมายเลข 5,6 หรือ 7 ได แตหมายเลข  6 หรือ 7 โดนยึดไป 1 ตัว จงึเหลือ เพียง 2 วิธี 

เด็กอายุ 5 ป จะน่ังเกาอ้ี หมายเลข 4,5,6 หรือ 7 ได แตหมายเลข  5 - 7 โดนยึดไป 2 ตัว จึงเหลือ เพียง 2 วิธี 

เด็กอายุ 4 ป จะน่ังเกาอ้ี หมายเลข 3,4,5,6 หรือ 7 ได แตหมายเลข  4 - 7 โดนยึดไป 3 ตัว จึงเหลือ เพียง 2 วิธี 

เด็กอายุ 3 ป จะน่ังเกาอ้ี หมายเลข 2,3,4,5,6 หรือ 7 ได แตหมายเลข  3 - 7 โดนยึดไป 4 ตัว จงึเหลือ เพียง 2 วิธี 

เด็กอายุ 2 ป จะน่ังเกาอ้ี หมายเลข 1,2,3,4,5,6 หรือ 7 ได แตหมายเลข  2 - 7 โดนยึดไป 5 ตัว จึงเหลือ เพียง 2 วิธี 

เด็กอายุ 1 ป จะน่ังเกาอ้ี หมายเลข 1,2,3,4,5,6 หรือ 7 ได แตหมายเลข  1 - 7 โดนยึดไป 6 ตัว จงึเหลือ เพียง 1 วิธี 

ดังน้ันจาํนวนวิธีท้ังหมดท่ีเด็กท้ัง 7 คนจะน่ังได 62 1 64= × = วิธี ตอบ ขอ3 
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1. สวนเบ่ียงเบนเฉล่ีย
1 1

1 1( 3) ( 3)
n n

i i
i i

X X X X
n n= =

= + − + = −∑ ∑   เทาเดมิ  ผิด                         

2. สัมประสิทธิ์พิสัยใหม = _ max _ min max min max min max min

_ max _ min max min max min max min

( 3) ( 3)
( 3) ( 3) 6

new new

new new

X X X X X X X X
X X X X X X X X

− + − + − −
= = <

+ + + + + + +
    ถูก 

3. คาเฉล่ีย 
1 1

1 1( 3) 3 3
n n

new i i
i i

X X X X
n n= =

= + = + = +∑ ∑  เพ่ิมขึ้น   ผิด 

4. มัธยฐาน และตําแหนงตางๆเรียงตามเดิมเพราะเพ่ิมเทาๆกันหมด ไมเปล่ียน    ผิด 

5. 2 2 2 2

1 1

1 1[( 3) ( 3)] ( )
n n

new i i
i i

S X X X X S
n n= =

= + − + = − =∑ ∑ S→  คงเดมิ  ผิด 

ตอบขอ 2. 
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117.8 0.44 (1)

126.7 1.34 (2)

126.7 117.8 1.78 (2) (1)

8.9(2) 5 126.7 1.34 5 120
1.78

X
S

X
S

S

S X

−
= −

−
=

−
= −

→ = = → = − × =

 

ตําแหนงขอมูล 125 คํานวณจาก 

125 125 120 1
5

X
S
− −

= =  =Z  จากจดุกึง่กลางได พ้ืนท่ี 0.3413 คิดรวมจากคร่ึงแรกจะได 

0.5 0.3413 0.8413 84.13%+ = =   ตอบขอ 1 
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จากรูปสมการท่ัวไปของ พาราโบลาท่ีแกนสมมาตรขนานกับแกน Y คือ 

2 2 2( ) 4 ( ) ( 3) 4 ( 9)x h p y k x p y− = − = − = −  แทนคาจุดผาน(1,5)จะได

2 1(1 3) 4 (5 9) 4 4 ( 4)
4

p p p− = − = = − → = − ดังน้ันสมการคือ 2( 3) ( 9)x y− = − − จัดรูปแบบเปน  2 6y x x= − +  

เมื่อ 0y = ได 0,6x =  และเปนจุดตัดบนแกน x  ของพาราโบลารูปคว่ํา 

ดังน้ัน 
6 6 2 3 2 6 3 2

00 0

1 1( 6 ) 3 | 6 3(6 ) 36
3 3

ydx x x dx x x= − + = − + = − + =∫ ∫   ตอบขอ 4. 
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2

2

( ) 2 ( ( ) ( )

(2) 2 2 (2) 2 (2) 4 ( 1) 4 (0) 4

d df x cx g x cx g x
dx dx
d df c g c g c c c
dx dx

= +

= + = − + = −
 

คํานวณหาคา C ท่ีจะทําให  ( )f x  มีความตอเน่ืองท่ีจุด x=1 จาก 2( ) 2 ( ( ) ( )d df x cx g x cx g x
dx dx

= +  

2(2) 2 2 (2) 2 (2) 4 ( 1) 4 (0) 4d df c g c g c c c
dx dx

= + = − + = −  

2 12(1) ( (1) 1) (1) 2(1) 10 ( 1)4 12 1 2
4

f c g c c= + = + = + = → = − =  

(2) 4 4(2) 8d f c
dx

= − = − = −    ตอบขอ 1 

 

40

1
(1 3 5 .. 39) 2(2 4 6 .. 40)n

n
a

=

= + + + + + + + + +∑  

1 39 2 4020 2 20
2 2
+ +

= × + × ×      ผลบวกของอนุกรมเลขคณิต = จํานวนพจน x คาเฉลี่ยของพจนแรกกับพจนสุดทาย 

20 20 40 21 400 840 1240= × + × = + =      ตอบขอ 4 
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2 2 2 2 2 2 2 2

2 3 5 7

[(2 ) ( 1)][(3 ) ( 1)][(5 ) ( 1)][(7 ) ( 1)]

A I A I A I A I

a a a a a a a a

− − − −

= − + − − + − − + − − + −
 

1 2 4 6 48= × × × =     ตอบ  ขอ5 
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ตอบขอ 2 
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จากตารางการคาํนวณอนุพันธของขอตางๆขางบนน้ีจะเห็นไดวา '(0 )f + และ '(0 )f − มีคาตางกันเฉพาะขอ 3 คือ 1 และ-1 จึงถือวาไม

สามารถมีคาอนุพันธท่ีจุด 0x =    ตอบขอ 3 
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วิธีทํา จากการทดลองพบวาเร่ิมจํานวนพจนเทากับ 7 ซึ่งเปนเลขคี่ซึ่งได มัธยฐานเปนพจนท่ี 1 ซึ่งมีคา 3 4 1 7= + × =  

(ตัวอยางการจัดเรียงตาํแหนงพจนกรณี 7 พจน   2,4,6,1,3,5,7  ซึ่งมคีา 2,4,6,7,15,31 ตามลําดับ) 

และพบวาจาํนวนพจนท่ีเพ่ิมขึ้นทุกๆ 10 มัธยฐานจะเปนพจนคี่ ในลําดับถัดไป เปนพจนท่ี 3, 5,7,..  ตามลําดับ 

ดังน้ันถาจาํนวนพจนเปน 7 10 8 87+ × =  มัธยฐานจะเปนพจนท่ี  1 8 2 17+ × =  ซึ่งมีคา 3 4 17 71= + × =  

ถาเพ่ิมจาํนวนพจนอีก 2, หรือ 4 เปน 87 2 89+ =  หรือ 87 4 91+ =  ซึ่งเปนตามท่ีโจทยตองการ 

ก็ตองเพ่ิมพจนท่ี 88,89  หรือ ,88,89,90 และ 91 ซึ่งมีคาเปน 88, 3+4x89, 90, 3+4x91ลวนมคีามากกวา พจนท่ี 17(71)  

ซึ่งทําใหตาํแหนงของมัธยฐานก็จะเล่ือนขึ้นไปเปนลําดับของการจดัเรียงคาลดหรือเพ่ิมขึ้น คร่ึงหน่ึงของจาํนวนพจนท่ีลดหรือเพ่ิมขึ้น  

สําหรับคาใกลเคยีงกับพจนท่ี 17(71) ลวนเปนพจนคู  โดยมีลําดบัพจนเปน  70,17,72,74     ดังน้ันถา 

จํานวนพจนเปน 85,89,และ 91  ตําแหนงมัธยฐานจะอยูท่ี  พจนท่ี 70 มีคาเปน 70,72,   และ 74  ตามลําดับ 

 ดังน้ันสําหรับ      1 2 91, ,..,a a a   มัธยฐานคือ  74a   ตอบขอ 4 
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ตัวแปร 4 ตัว คือ a,b,c,d แตละตัวมคีาได 3 คา ดังน้ัน จาํนวนวิธท้ัีงหมด =3x3x3x3 = 81 วิธ ี

คา 0M ad bc= − = ท่ีจะทําใหหาคา อินเวอรส ไมได  มี 3 กรณี คือ เมื่อ 1,0,1ad bc= = −  

กรณี 1ad bc= = −  คือกรณีแตละคูเปน   -1,1 หรือ 1,-1  เปน 2 วิธี  น่ันคือรวม  2 2 4= × =  วิธ ี

กรณี 0ad bc= =  คือกรณีแตละคูเปน   0,0    0,-1 หรือ 0,1  -1,0    1,0 เปน   5วิธี  น่ันคือ รวม 5 5 25× =   วิธ ี

กรณี 1ad bc= = −  คือกรณีแตละคูเปน   1,1 หรือ -1,-1  เปน 2 วิธี  น่ันคือรวม  2 2 4= × =  วิธี 

รวม 3 กรณีท่ี  0M ad bc= − =  ได 4 25 4 33+ + =  วิธี    ดังน้ัน 0M ad bc= − ≠  จะมี 81 33 48− =  วิธ ี

ความนาจะเปนท่ี M สามามารถหา inverse ได คือเมื่อ 0M ad bc= − ≠ ไดเทากับ  
48
81

  ตอบขอ 4. 
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